Varianta 13

Subiectul I.

a) | 4-6i]=2V13.
b) AC=+2.

¢ S=0.

d) {Eil

€) Aria triunghiuluiABC este S:g.
fy a=0si b=1.

Subiectul 11.
1
a) In z, avem 2°°*=0.
b) E=1.
c) x=5.
5

d) x==.
) X=7

e) Probabilitatea estg = é .

2.
a) f'(x)=5x*+2, OxOR.
1

b) J.f(x)dx=%.

0
(-1,
X
d) f'(x)>0, OxOR, decifunda f este strict crestoare peR .

2Inn+3 2
€ lim =—.
n-=5lnn-2 5

0 i

Subiectul I11.

a) f,(1)=-1.

b) f,(x)=x*-3x, pentru xOR.
¢) Calcul direct.



d) Se folosescf, si f,,iarpentrukON’, se presupuneicfk(ZCosx) =2coskx

si f.,(2cosx) =2cosk +1)x si se demonstreaza f,.,(2cosx) = 2coglk + 2)x.

€) Se demonstreaprin indugie, folosind reléia de recuretd din enun.

f) Deoarece pentru orice[IN", coeficientul dominant al futiei f coincide cu
cel al fungiei f,_, sitermenul liber al fungei f, coincide cu cel al funei - f__,,
afirmaia din enunse demonstreazrin induaie.

n

g) Pentrur JQ, exisi pOZ, qON’, astfel incatr

Dl'o

Dind), avem & fq(2cosrn) =2cos an{— 2, 2} .

Pentru oricen N’ , consideim fundiile g,,h :R - R, g,(x)=f,(x)-2,

h,(x)= f,(x)+2

Daci fq(2cosrn):—2, nundrul a =2cosrnJQ este oddicina a funciei h,, iar
dac f,(2cosrm)=2, numirul o =2cosrmOQ este oadacina a fungiei g .

Din €) si f) obinem @ a =2cosrn{-4,-2 -101 2 4} sideci

a =2cosrnd{-2,-10,12}, de unde rezuit cosrnD{—l—%,O,%,l}.

Subiectul 1V.

1 . 1 1 1
AJn+l- = <
8 Yn+1-4n Jnrlevdnel ' Jneiednel \/n+1+\/ﬁ<\/ﬁ+\/ﬁ’ de
unde rezult concluzia.
b) Se folosgte punctul a).
c) Trecénd la limii in prima inegalitate almuta la punctul b), avem:

limx = lim (2\/n+1—2):+oo.
2/n+1- -1

d) Din b) olxinem , OnON, n=2.

Y R i

Trecand la limi Tn dubla inegalitate anteridgagi folosind criteriul clgtelui, gisim

I|m— 2.

" Jn

e) PentruoricenON", vy -V, = 2[6

2\/_ (\/n_+1 \/_)J <a)0, decisirul

(Y,)s1 este strict descreitor.

f) Sazand 2Jn in dubla inegalitate din) oltinem:
~2<2(n+1-vn)-2<y,<-1, « -2<y,<-1, On0ON, n=2.
Sirul (y,).» este convergent, fiind strict descr@ecsi marginit inferior.



g) Din f) rezulici -2<y <-1, OnON’.
Trecand la limid in inegalitatea antericaroktinem —2<Ilimy, <-1 si cumsirul

(¥,).s1 este strict descrestor, rezulli —2<limy, <-1.



